TAGLICHE UBUNGEN

INTEGRALRECHNUNG

Die sogenannten ,Taglichen Ubungen® sollten grundlegender Bestandteil des
Mathematikunterrichts sein.

Die ersten vier Aufgaben sind elementar und einfach gehalten.

Die Aufgaben 5 bis 8 kdnnen als vertiefend und die beiden letzten Aufgaben
als schwer betrachtet werden.

Alle 10 Aufgaben innerhalb einer Ubung l6sen zu lassen, dirfte fir die
meisten Schiiler eine Uberforderung sein.

Anzustreben ist, dass alle Schuler die Aufgaben 5 bis 8 bearbeiten.

Die Verwendung von Hilfsmitteln muss situativ entschieden werden.
Grundsatzlich sind alle Aufgaben nur durch Kopfrechnen lésbar.
Auf der Seite 2 sind die Lésungen angegeben.

Diese Materialien dirfen beliebig, auBer zu kommerziellen Zwecken,
verwendet, auch veréndert und weitergegeben werden.

Ralf Benzmann

2024
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Name:

1.

Nr.

10.

gegeben

[x]]

gesucht

F() - F(a)

F(b) - F(a)

F(b) - F(a)

F(b) - F(a)

F() - F(a)

F) - F(a)

F(b) - F(a)

F(b) - F(a)

F(b) — F(a)

F(b) - F(a)

Ergebnis
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Datum:

FUNKTIONSWERTE VON STAMMFUNKTIONEN BERECHNEN




LOSUNGEN

1. 6
2. 12
3. 28
4. -3
5. =276
6. =
3
, 511
' 2

8. b*—b-6

9. —a’—a*>+380

10. —da’+4ab +d*b -0’3
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Name:

2. BESTIMMTE INTEGRALE (UBUNG 1 VON 2)

Nr.

1.

N

10.

gegeben

1
dex
0

1
J 2x dx
-1

ax’ dx =255

gesucht  Ergebnis
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Datum:




LOSUNGEN

1
1. —
2
2 0
9
3. —
2
4 27
35
5. —_—
3
6 15
17
7. B
8 b=2
9 a=1
10. a=4
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Name: Datum:

3. BESTIMMTE INTEGRALE (UBUNG 2 VON 2)

Nr. | gegeben gesucht Ergebnis
-2
1 e* dx
J1
-4
2 x dx
J1
3]
3 — dx
;X
)
4 Inx dx
J1
5
3
5 — dx
) X2
4
3
6 — dx
x4
n()l )
7 —e * dx
0 2
‘3
8 — dx
2 VX
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LOSUNGEN

10.

In3

—1+1In4

1 b 1 1 21
l——b3x6 = - + =-
3 303 192b3 64b3
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Name: Datum:

4. EINFACHE FLACHENBERECHNUNGEN MIT INTEGRALEN

Nr. | gegeben Ergebnis

v><

\ Zo)

2.
24
44
A
Yy
54
44+
34
3.
24
1+
X
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Nr. | gegeben Ergebnis

A
Y

\ Ao

\ Ao

\ Ao
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Nr. | gegeben Ergebnis

A
Y

\ Ao

\ Ao

A Aol
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Nr. | gegeben Ergebnis

10.

A Ao
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10.

N

LOSUNGEN

4
1. J 3dx =9 FE
1

L5
J —3dx
-3

4

A

=135 FE

—xdx =10 FE
u04

6.5 6 9
4. —x——)dx =15 FE
Jis \3 5

r8

(5.5 -2)dx =21 FE
)

7 7

(8.5 —x)dx —J 1.5dx =10.125 FE
Jas 2.5
6 6
J —3dx +J 1.5dx =225 FE
1 1
-5
5-x)dx =12,5 FE
Jo
-7 5 2 7
de—J ldx—J (4x—3)dx—J (15—-2x)dx =18 FE
Jq 2 1 5
(7 (2x 22 !
—+4+—)dx=1575,| Bx—-17)dx =2,5
Jos\ 9 9 6
S /% 1 91 (3 9
- —— dx=—,J 2x =2)dx =—
J3 5 5 40 ), 4
3 1 9
CRRE
\5 5 40
91 9
1557 5——-—+——-—=13FE
2 40 4 40
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Name:

Datum:

5. SCHWIERIGERE FLACHENBERECHNUNGEN MIT INTEGRALEN

Nr.

10.

gegeben Ergebnis

1,
f(x)=§x —2x+4

xl=_1,X2=4
Fa)y=—x>=1
xX==2,x,=3

f@=x*+x-2
X1=—1, x2:2

f)=x—4x>—x+4
x1=—1, .X2=4

f(x) = x> — 4x von 2 bis a
. 48
gesucht a fiir A, = 3 FE

1
fo=2x+3, 800 = \Vx

X1:2,x2:4

1
f(x)=5x+2, gx)=m-x+2
Xl :2, x2=6, Af_Ag: 12
gesucht: m

fO=x+1,gx)=—x>+3
X1=—1, x2:2

f(x)=—%x+4,g(x)=x—2

x1=1,x2=a,A2=2A1,a=?

fx) = x2, x=0,x,=2
x = kteilt Flachein 1:7, k = ?
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LOSUNGEN

110

1 —— FE
9
50

2 — FE
3
31

3 — FE
6
253

4 — FE
12

5 a=6
11 4

6 —+—\/2 FE
3 3

. 1
m=—-—

4

8 31 o
6

9 a=4%+/18
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Name:

6. UNEIGENTLICHE INTEGRALE

Nr.

10.

gegeben

=

Ergebnis
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Datum:




LOSUNGEN

10.

lim — (a3/2— 1) = 0

lim 6(\/5—1>=oo

lim (e“— 1) =0

a—>x0

lim (l—ea) =1

a—>—o0

Polstelle bei x = 0!

Polstelle bei x = -2!

Iim\/l—a2=1

a—0
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Name:

7. VOLUMEN BEI ROTATION UM DIE X-ACHSE

Nr.

10.

gegeben Ergebnis
Fx)=4,[0]1]
J(x)=x,[0]1]

&) =Vx3, [0]5]

J) =x-3,[-1]1]

f) =4

g(x) = x?
f=x

gx) = x?
fG)=—x*>+3
glx) =2

f) = x?

gx) = x*

fx) = 4x?—x?
g(x) =3x

x2 y2

2 p=h
Xy=—a,x,=a

Seite 18 von 25

Datum:




LOSUNGEN

1. 16z VE
” VE
2. 3
625r
3. VE
4
56n
4, — VE
3
512x
5.
15
6 ” VE
30
. 167 VE
15
167
8 — VE
315
9 1627
' 35
V—”—b2 ' (a*=x?%) d = 2 ab? VE
10. = 42 B a X X —gﬂ'a

Seite 19 von 25



Name: Datum:

8. VOLUMEN BEI ROTATION UM DIE Y-ACHSE

Nr.  gegeben Ergebnis

1. x=2,y=0,y,=4

1
4. y:Ex2+1,y1:3’)’2:9
5. y:—4X2+2,y1:—4,y2:2

6. y=—-8x+4+12,y,==-3,y,=6

b
9. y=—Vx*-a’ x,=a, x,=2a

a

2
100 y=e¢3,y=01y=04
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LOSUNGEN

10.

l6zx VE
On VE
87 VE
60z VE

9
—n VE
2

1053
64

T

8 4
dn ——n =—n VE
3 3

4 20

87 ——n=—n VE
3 3

4

—nab?

—37(0,4In4 -0,3In10 - 0,3)
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Name: Datum:

9. BERECHNUNG VON BOGENLANGEN

Nr.  gegeben Ergebnis
fx)=x
1.
Xl - O, XZ - 3
fx)=3x
2.
Xl = - 2, X2 = 2
fx)=—-0.5x
3

=2, x,=7

2
— Z./3
L Jw=3V
X]=O,XZ=3
i f@=Vx
X1=O,X2=4
f()—4 l=5LE
6. V=36 i=
x=0,x,=a
(x) = ! l=4/5LE
7. JO=-gxi=
xy=a,x,=1
F0) = x4+ 1, ) = 2413
8. ’ 3
Zlf:lg,x]:—l,xz:a
o y=mx+n,l =5

x =0, x, =a, m(a)

-3
10. f(x):xg, v
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LOSUNGEN

1. 32 LE
2. 4/10 LE
3. 50,5 LE
14
4. — LE
3

8
5. o (10\/10 _ 1) LE

6 a=3
7 a=-1
8 a=17
, 25
9 m-=—-—1,a#0
a2
10 14LE
' 3
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Name:

10. BERECHNUNG VON MANTELFLACHEN

Nr.

10.

gegeben
fx) =x
x=0,x=3
AMX
fx)=x
N =O’ y2=3
AMy
fx) =2x
Xl =O, XZ=6
AMX
f) =2x
AMy
fx) = x?
N =O’ Yo = 10
AMy

3
f(x)=—§x+6
.xl =O, x2=4
AMx
fx)=—-2x+8
N =O’ y2=6
AMy
f) =x°
xl =0, x2=3
AMx
fx)=v2—-x*
Xl — 1, .x2 - \/5
AMx
Kugelzone mit
h=y,—y
Ay

Y

Ergebnis
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Datum:




LOSUNGEN

1. ON2x FE
2. N2x FE
3. 72/5r FE
4. 36\/5z FE

T

5. —(41 41-1) FE
6

6. |124/13% FE

7. 32\/57 FE

T
5. o (10y10-1) FE
0. 2z (2 - ﬁ) FE

10. |2nrh FE
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